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AGREGATION DES SCIENCES MATHEMATIQUES.

CONCOURS DE 1914.

MATHEMATIQUES SPECIALES.

On donne un hyperboloide & une nappe rapporté a ses axes et dont

I'équation est
2t P
3 4 53_ 'P—! —1=0,

1. 1l existe deux familles de tels hyperboloides susceptibles d’¢tre en-
gendrés par Tintersection de plans rectangulaires passant respgctivement
par deux droites fixes; on peut passer d’un hyperboloide H de la premitre
famille & un hyperboloide H’ de la seconde famille par rotation d’un angle
droit autour de oz.

Soient D, A les droites fixes relatives a H; D', A" les droites fixes rela-
tives a H'; trouver les surfaces lieux de D, A et de D', A', quand A; p va-
rient, p étant fixe. "

11 existe des plans P paralltles au plan oy, coupant ces surfaces sui-
vant deux courbes qui ont un point commun A situé sur oz et un point
commun B réel situé dans le triddre oxyz; évaluer I'aire limitée par les ares
AB des deux courbes, ainsi que le volume engendré par cette aire quand
le plan P a une cote variant de z, & z,.

II. A un hyperboloide H, de la premiére famille, on peut faire corres-

pondre une infinité d’hyperboloides de la seconde famille tels que les -

droites fixes relatives & H, et les droites fixes relatives & un de ces der-
niers forment un quadrilatére gauche; soit H, un tel hyperboloide; Dy, A,
et Dy, A, les droites fixes relatives respectivement d H, et a Ha; ABCD, le
quadrilatére formé par ces droites; montrer que I'hyperboloide H; en-
gendré. par 'intersection de deux plans rectangulaires passant respective-
ment par les diagonales du quadrilatére ABCD appartient au faisceau pone-
tuel linéaire défini par H, et Hy, que les pieds a, b, ¢, d des hauteurs Aa,
Bb, Ce, Dd du tétraddre ABCD sont sur la courbe du faisceau et que les
droites, autres que les hauteurs, qui joignent les points A, B, C, D aux
pointsa, b, ¢, d sont sur un hyperboloide H;, H, ou H,.

1ll. L'hyperboloide H, étant donné, on peut, par un point A de Tes-
pace, faire passer deux hyperboloides H, de la seconde famille définis

T8 V. P
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